
Chuyên đề : PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRONG MẶT PHẲNG

MỘT SỐ MÔ HÌNH THƯỜNG GẶP
Khai thác một số tính chất hình học phẳng ở THCS:

Mô hình 1 : Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I, ngoại tiếp đường tròn tâm J. 

Gọi:   E,  K, F lần lượt là chân đường cao kẻ từ đỉnh A, B, C và H là trực tâm 
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     M là trung điểm của BC và G là trọng tâm 
[image: image2.wmf]ABC
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 A”, D, A’  lần lượt là giao điểm của AH, AJ, AI với đường tròn (I).

Khi đó ta có các tính chất sau:
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TC 1: Tứ giác HBA’C là hình bình hành.

TC 2: 
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HD: IM là đường trung bình của tam giác AHA’.

TC 3: Ba điểm H, G, I thẳng hàng và 
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  ( Đường thẳng Euler).



HD: Ta có cũng G là trọng tâm tam giác AHA’.

TC 4: Gọi D là giao điểm của phân giác trong AJ với (I) ta có 
[image: image6.wmf]IDBC
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TC 5: Các tam giác 
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 cân tại D, (
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TC 6 : Đường thẳng nối chân đường cao 
[image: image9.wmf]FKAI
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TC 7: Trực tâm H và A” đối xứng nhau qua BC. ( Hai tam giác BHC và BA”C bằng nhau) 

TC 8: H là tâm đường tròn nội tiếp tam giác EFK.
TC 9: Phép vị tự 
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TC10: 9 điểm M, N, P; E, F, K và các trung điểm của HA, HB, HC cùng thuộc 1 đường tròn ( Đường tròn Euler) 

TC 11: Gọi 
[image: image11.wmf]1
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 là trung điểm của AH, ta có: 
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TC 12: MF, MK là tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tứ giác AFHK.
Mô hình 2 : Cho hình vuông 
[image: image13.wmf]ABCD

. Gọi M là trung điểm của BC, N là điểm trên cạnh AC sao cho 
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. Chứng minh rằng tam giác DMN vuông tại N.
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C1 :  Lấy điểm phụ F là trung điểm của DI sẽ giúp tìm ra lời giải bài toán.

C2 : Tính các cạnh của tam giác DMN theo cạnh của hình vuông và sử dụng định lý Pitago.

C3 : Sử dụng véctơ chứng minh 
[image: image16.wmf].0
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C4 : Gắn vào hệ trục tọa độ Oxy với 
[image: image17.wmf],,
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Mô hình 3 : Cho hình vuông ABCD. Gọi M là trung điểm của BC, N là điểm trên CD sao cho 
[image: image18.wmf]2
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C1: Chứng minh: 
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 đồng dạng với 
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, từ đó sẽ suy ra được điều phải chứng minh.
C2: Tính độ dài ba cạnh của tam giác 
[image: image23.wmf]AMN

 theo 
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 (cạnh hình vuông).
Áp dụng định lý côsin vào tam giác 
[image: image25.wmf]AMN

 sẽ được điều phải chứng minh.

C3: Tính giá trị lượng giác của góc 
[image: image26.wmf]·
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 thông qua công thức lượng giác.
C4: Sử dụng công cụ tọa độ để tính góc giữa hai vectơ.
Mô hình 4 : Cho hình chữ nhật 
[image: image27.wmf]ABCD

. Gọi H là hình chiếu vuông góc của B trên đường chéo AC. Các điểm M,K lần lượt là trung điểm của AH và DC. Chứng minh rằng 
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^

.
[image: image29.png]



Gợi ý : Lấy điểm phụ E là trung điểm của BH sẽ giúp tìm ra lời giải bài toán.
Mô hình 5 : Cho hình chữ nhật 
[image: image30.wmf]ABCD

. Gọi M là điểm đối xứng của B qua C, N là hình chiếu vuông góc của B trên đường thẳng MD. Chứng minh rằng 
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Gợi ý : Tứ giác BCND và tứ giác ABCN nội tiếp sẽ giúp ta tìm ra lời giải bài toán.

Mô hình 6 : Cho tam giác ABC cân tại A. Gọi D là điểm trên cạnh AB sao cho 
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 và H là hình chiếu vuông góc của B trên CD, M là trung điểm của HC. Chứng minh rằng 
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Gợi ý : 

	Gọi N, I là giao điểm của đường thẳng qua B vuông góc với BC với các đường thẳng 
[image: image35.wmf],
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Chứng minh tứ giác 
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 là hình bình hành và E là trực tâm tam giác 
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 sẽ suy ra được điều phải chứng minh.
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Mô hình 7 : Cho tam giác 
[image: image39.wmf]ABC

 cân tại A, D là trung điểm đoạn AB. I, E lần lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác 
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 và G là giao điểm của AI và CD . Chứng minh rằng 
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	Gợi ý :  

Chứng minh G là trực tâm tam giác DEI.           
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Mô hình 8 : Cho hình vuông 
[image: image44.wmf]ABCD

. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của các cạnh AB, AC. Gọi I là giao điểm của CM và DN. Chứng minh rằng 
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	Gợi ý:  Lấy điểm phụ P là trung điểm của DC sẽ giúp tìm ra lời giải bài toán.
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Mô hình 9 : Cho hình thang vuông 
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, H là hình chiếu của D trên đường chéo AC, M là trung điểm của đoạn thẳng HC. Chứng minh rằng 
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	Gợi ý : Lấy điểm phụ E là trung điểm của DH sẽ giúp tìm ra lời giải bài toán.
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Mô hình 10 : Cho hình thang vuông 
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, H là hình chiếu vuông góc của điểm B trên cạnh  CD, M là trung điểm của đoạn thẳng BC. Chứng minh rằng 
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	Gợi ý : Tứ giác 
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 và tứ giác 
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 nội tiếp sẽ giúp ta tìm ra lời giải bài toán.
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Mô hình 11 : Cho tam giác 
[image: image59.wmf]ABC

 nội tiếp đường tròn 
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, phân giác trong của góc A cắt BC tại D, tiếp tuyến tại A với đường tròn cắt BC tại E. Chứng minh tam giác ADE cân tại E.
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Mô hình 12 : Cho hình vuông 
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. M là một điểm tùy ý trên đường thẳng 
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 lần lượt là hình chiếu vuông góc của 
[image: image66.wmf]M

 trên các đường thẳng 
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. Chứng minh rằng 
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Mô hình 13 : Cho hình vuông 
[image: image70.wmf]ABCD

 tâm I . Gọi G là trọng tâm tam giác ABI, điểm E thuộc đoạn BD sao cho 
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Mô hình 14 : Cho tam giác 
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 nội tiếp  đường tròn  
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BÀI TẬP ÁP DỤNG

Bài 1. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy cho tam giác ABC có ba góc nhọn. Gọi E, F lần lượt là chân đường cao hạ từ B, C. Đỉnh 
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 , trung điểm của BC là điểm 
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 và đường tròn ngoại tiếp tam giác AEF có phương trình :
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)

(

)

22

349

xy

-++=

. Xác định tọa độ điểm B và C.
Gợi ý : 
	( Đường tròn ngoại tiếp tam giác AEF có tâm 
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Từ đó tìm được 
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​​Đường thẳng BC qua M và vuông góc với AH có phương trình:  
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( Gọi đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có tâm là I và đường kính AD. Tứ giác BDCH là hình bình hành nên M là trung điểm HD. Suy ra : 
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( Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có phương trình: 
[image: image90.wmf](
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   Tọa độ điểm B, C là nghiệm của hệ: 
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( Cách khác : 
Chứng minh tam giác KFM vuông tại F, 
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Đường tròn đường kính BC có tâm M, bán kính bằng MF có phương trình: 
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Khi đó tọa độ điểm B, C là nghiệm của hệ: 
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Bài 2. [ĐH Khối A​ 2012] Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy cho hình vuông ABC
D, gọi M là trung điểm của cạnh BC, N là điểm nam trên cạnh CD sao cho CN = 2ND. Giả sử 
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 và đường thẳng AN có phương trình : 
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Gợi ý:
Cách 1: 
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	( Ta có :
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	( Phương trình đường thẳng AM : 
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+ Với  
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 ( tọa độ A là nghiệm của hệ : 
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 ( tọa độ A là nghiệm của hệ : 
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Cách 2: Gọi H là giao điểm của AN và BD. Chứng minh tam giác AHM vuông cân tại H. Từ đó tìm được điểm H và tìm được điểm A.

Cách 3: Gọi d là đường thẳng qua A và vuông góc với AN, d cắt đường thẳng BC tại K. Chứng minh tam giác AMN và tam giác AMK bằng nhau. Suy ra: 
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Bài 3.  Trong mặt phẳng với hệ tọa độ 
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Gợi ý: 
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    Do đó: 
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    Suy ra: 
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    Đường thẳng BN qua N và vuông góc với AC nên có phương trình: 
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    Do đó: 
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 Trung điểm của BN thuộc AC nên:  
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Bài 4.  Trong mặt phẳng với hệ tọa độ 
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 là trung điểm HC. Xác định tọa độ các đỉnh A, B, C biết  rằng đỉnh B thuộc đường thẳng 
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Gợi ý : 
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 Tọa độ điểm B là nghiệm của hệ : 
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Suy ra : 
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Gọi I là giao điểm của AC và BD. Khi đó ta có : 
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Phương trình đường thẳng AC: 
[image: image160.wmf]2100
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.
Phương trình đường thẳng DH: 
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. Suy ra tọa độ điểm 
[image: image162.wmf](
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BÀI TẬP TỰ LUYỆN

I. Các bài toán liên quan tới tam giác

Bài 4. [D​_2012] Cho tam giác ABC vuông tại A, có đỉnh 
[image: image164.wmf](
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, phân giác trong góc A có phương trình 
[image: image165.wmf]50
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. Viết phương trình đường thẳng BC, biết diện tích tam giác bằng 24 và đỉnh A có hoành độ dương.

Bài 5. [A​_2010] Cho tam giác ABC cân tại đỉnh 
[image: image166.wmf](
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, đường thẳng đi qua trung điểm của các cạnh AB, AC có phương trình 
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. Xác định tọa độ các đỉnh B, C biết điểm 
[image: image168.wmf](
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nằm  trên đường cao đi qua đỉnh C của tam giác đó. 

Bài 6. Cho tam giác ABC, đường cao kẻ từ A có phương trình : 
[image: image169.wmf]350
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. Trực tâm H của tam giác có tọa độ 
[image: image170.wmf](
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 là trung điểm của AB, 
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. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác biết hoành độ điểm B lớn hơn hoành độ điểm C.

Bài 7. [Đặng Thúc Hứa​​_2014] Cho tam giác ABC vuông tại A. Gọi M là điểm trên cạnh AC sao cho 
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. Đường tròn tâm I(1;-1) đường kính CM cắt BM tại D. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết đường thẳng BC đi qua 
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 và điểm C có hoành độ dương.

Bài 8. Trong mặt phẳng với hệ trục Oxy cho tam giác ABC có đỉnh A(2; 1), đường cao qua đỉnh B có phương trình là : 
[image: image176.wmf]--=
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và đường trung tuyến qua đỉnh C có phương trình: x + y + 1= 0. Xác định toạ độ các đỉnh B và C của tam giác ABC.
Bài 9. Cho tam giác ABC, đường thẳng BC có phương trình: 
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 là trọng tâm của tam giác. Điểm 
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 là một điểm nằm trên đường cao AH. Tìm tọa độ điểm B, C biết điểm B có hoành độ dương và diện tích tam giác ABC bằng 24.

Bài 10. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy cho tam giác ABC có AB =AC,
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 . Biết M(1;(1) là trung điểm cạnh BC và 
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 là trọng tâm tam giác ABC. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, C.

Bài 11. Cho tam giác ABC có tọa độ điểm 
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, trọng tâm G có tọa độ 
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[image: image184.wmf]10

xy

--=
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Bài 12. Cho tam giác ABC cân tại A, cạnh BC có phương trình : 
[image: image185.wmf]10
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. Đường cao kẻ từ đỉnh B có phương trình : 
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 thuộc đường cao kẻ từ đỉnh C. Viết phương trình các cạnh bên của tam giác ABC.

Bài 13. Cho tam giác ABC biết đường cao và đường trung tuyến kẻ từ A lần lượt có phương trình là :
[image: image188.wmf]2130
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. Tìm tọa độ điểm B, C biết tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác có tọa độ 
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Bài 14. Trong mặt phẳng tọa độ với hệ trục Oxy, cho tam giác ABC có phương trình đường thẳng AB có phương trình 
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, AC : 
[image: image192.wmf]3460

xy

++=

 và điểm 
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 nằm trên đường thẳng BC thoả mãn 
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 Tìm tọa độ trọng tâm G của tam giác ABC.  
ĐS: 
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Bài 15. Cho tam giác ABC với trung tuyến và phân giác trong đỉnh B có phương trình lần lượt là: 
[image: image196.wmf]12
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nằm trên đường thẳng chứa cạnh AB, đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có bán kính bằng 
[image: image198.wmf]5

. Biết đỉnh A có hoành độ dương, hãy xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC.

Bài 16. Cho tam giác ABC có đường cao và đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A lần lượt có phương trình : 
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. Đỉnh C nằm trên đường thẳng 
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 và có hoành độ dương. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ C đi qua điểm 
[image: image201.wmf](
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Bài 17. [PKChung 03_2015] Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC  vuông tại B có 
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là trung điểm của cạnh AC. Gọi N  là điểm trên cạnh BC sao cho 
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 là giao điểm của AN  và  BM. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết điểm N nằm trên đường thẳng  
[image: image206.wmf]260
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Bài 18. [SGD BN_2015] Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC vuông cân tại A. Gọi M là trung điểm của đoạn BC, G là trọng tâm tam giác ABM, 
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 là điểm nằm trên đoạn MC sao cho 
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. Viết phương trình đường thẳng AB của tam giác ABC biết đỉnh A có hoành độ nhỏ hơn 4 và AG có phương trình :
[image: image209.wmf]3130
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Bài 19. [Chuyên VP L2] Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho tam giác ABC có đường trung tuyến và phân giác trong đỉnh B lần lượt có phương trình là : 
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. Điểm 
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nằm trên đường thẳng chứa cạnh AB, đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có bán kính bằng 
[image: image213.wmf]5

. Biết đỉnh A có hoành độ dương, hãy xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC.

Bài 20. [SGD-ĐT VP] Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm 
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và trung điểm của BC là 
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. Đường thẳng AH có phương trình 
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. Gọi D và E lần lượt là chân đường cao kẻ từ B và C của tam giác ABC. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết đường thẳng phương trình đường thẳng DE : 
[image: image217.wmf]20
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 và điểm D có tung độ dương.

Gợi ý:
-B1: Gọi K là trung điểm của AH, chứng minh 
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-B2: Tìm tọa độ K.
[image: image220.wmf](
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-B3: Viết PTĐT AC , BC 
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Bài 21. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường tròn (C): 
[image: image224.wmf]22
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 ngoại tiếp tam giác nhọn ABC. Biết tọa độ chân các đường cao kẻ từ B và C lần lượt là 
[image: image225.wmf](
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. Tìm tọa độ các đỉnh ABC biết đỉnh A có tung độ âm.

Gợi ý  - B1: Chứng minh 
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 - B2: Viết PTĐT 
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 và tìm 
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Bài 22. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC, tiếp tuyến của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là 
[image: image231.wmf]:240
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, đường cao của tam giác ABC  kẻ từ đỉnh B là 
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. Hình chiếu vuông góc của C trên đường thẳng AB là 
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Gợi ý  - Chứng minh: 
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           - Viết PT cạnh AC , tìm tọa độ 
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           - Viết PT cạnh CC’ . Tìm tọa độ 
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Bài 23. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm 
[image: image240.wmf](
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 và ngoại tiếp đường tròn tâm 
[image: image241.wmf](
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, biết đỉnh 
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 Gợi ý : - Tính IA , suy ra PT đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC 


   - Viết PTĐT AJ , tìm 
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   - Tìm B và C là  giao của hai đường tròn (I) và (D)


KQ:
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Bài 24. (THTT). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm 
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. Đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC đi qua hai điểm 
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. Tính diện tích tam giác ABC.

Gợi ý:  - Gọi A” là giao điểm của AH với (I), chứng minh A” và H  đối xứng nhau qua BC

  - Tìm tọa độ A”. Viết PT đường tròn tâm I 


  - Tìm 
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Bài 25. (THTT)Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm I có phương trình 
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. Biết trọng tâm của tam giác ABC là 
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 và 
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 thuộc đường thẳng qua A vuông góc với BC (M không trùng với A). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết 
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Gợi ý:  - Chứng minh 
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 suy ra 
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  - Ta có 
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image258.wmf],,
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  - Chứng minh BC là đường trung trực của HM , lập PT cạnh BC

  - Tìm tọa độ A, B và C. KQ: 
[image: image259.wmf](
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Bài 26. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trung điểm của cạnh BC là 
[image: image260.wmf](
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.Đường cao kẻ từ đỉnh B đi qua 
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, cạnh AC đi qua 
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. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết 
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 đối xứng với A qua tâm I của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC.
Gợi ý : - Gọi H là trực tâm tam giác ABC, chứng minh tứ giác BHCD là hình bình hành, suy ra 
[image: image264.wmf](
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  - Viết PT cạnh AC ( đi qua F nhận 
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 làm VTPT), cạnh CD. Tìm tọa độ C.


  - Tìm tọa độ B (M là trung điểm BC). Viết phương trình đương cao AH, suy ra A
KQ: 
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Bài 27. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trọng tâm 
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. Gọi H là trực tâm của tam giác ABC . Biết đường tròn qua trung điểm HA, HB, HC có phương trình 
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Bài 28. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm 
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và trung điểm của BC là 
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. Đường thẳng AH có phương trình 
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. Gọi D và E lần lượt là chân đường cao kẻ từ B và C của tam giác ABC. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết đường thẳng phương trình đường thẳng DE : 
[image: image272.wmf]20
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 và điểm D có tung độ dương.

Gợi ý : - Gọi K là trung điểm của AH, chứng minh 
[image: image273.wmf]IKDE
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 - Tìm tọa độ K.
[image: image275.wmf](
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 - Viết PTĐT AC , BC 
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Bài 29. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn tâm 
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 và ngoại tiếp đường tròn tâm 
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. Đường tròn tiếp xúc với cạnh BC và các cạnh  AB, AC kéo dài có tâm 
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Bài 30. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ 
[image: image282.wmf]Oxy

, cho tam giác nhọn ABC. Đường thẳng chứa đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A và đường thẳng BC lần lượt có phương trình là 
[image: image283.wmf]3580,40
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. Đường thẳng qua A vuông góc với đường thẳng BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là 
[image: image284.wmf](
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. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết rằng hoành độ của điểm B không lớn hơn 3.
- Gọi M là trung điểm của BC, H là trực tâm tam giác ABC, K là giao điểm của BC và AD, E là giao điểm của BH và AC. Tìm tọa độ M.


- Viết PT (AD), tìm 
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, tìm 
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- Chứng minh K là trung điểm HD, tìm tọa độ H.


- GPT: 
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 tìm tọa B 
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Bài 31 (Thạch Thành 2016). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC cân tại A có phương trình AB, AC lần lượt là 
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 thuộc đoạn thẳng BC . Tìm tọa độ điểm D sao cho tích vô hướng 
[image: image292.wmf].
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 có giá trị nhỏ nhất.

Bài 32 (Đào Duy Từ  L2 2016). Trong mặt phẳng với hệ độ độ Oxy, cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là 
[image: image293.wmf](
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 và thỏa mãn điều kiện góc 
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, chân đường cao kẻ từ A đến BC là 
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, đường thẳng AC đi qua điểm 
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. Tìm tọa độ các đỉnh A, B biết rằng đỉnh A có hoành độ dương . 
Bài 33 (Hai Bà Trưng – Huế 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác nhọn. Gọi E, F lần lượt là hình chiếu của của các đỉnh B, C lên các cạnh AC, AB. Các đường thẳng BC và EF lần lượt có phương trình là BC: 
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, trung điểm I của EF nằm trên đường thẳng 
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 . Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết 
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Bài 34. Trong mặt phẳng tọa độ 
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, đường cao và đường trung tuyến  kẻ từ 
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 tương ứng có phương trình 
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Bài 35. Trong mặt phẳng tọa độ 
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 tương ứng tại các điểm 
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 sao cho điểm 
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 có hoành độ dương, điểm 
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 có tung độ dương và tam giác 
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 có diện tích nhỏ nhất.

Bài 37. Trong mặt phẳng tọa độ 
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 là trung điểm của cạnh 
[image: image319.wmf]AB

, đường trung tuyến kẻ từ 
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 có phương trình 
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Bài 38. (SGD Bình Dương 2015). Trong mặt phẳng Oxy cho tam giác ABC có 
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, tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là 
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 và 
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 thuộc đường thẳng BC. Tìm tọa độ đỉnh B và C.
Bài 39 (Chuyên ĐH Vinh L3 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trọng tâm 
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  và có đường tròn ngoại tiếp là (C) tâm I. Biết rằng các điểm 
[image: image332.wmf](

)

(

)

0;1;4;1

MN

 lần lượt là điểm đối xứng của I qua các đường thẳng AB và AC, đường thẳng BC đi qua điểm 
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. Viết phương trình đường tròn (C).

Bài 40. Trong mặt phẳng tọa độ 
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 đi qua điểm 
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. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác đã cho.

Bài 41. Trong mặt phẳng tọa độ 
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. Viết phương trình đường thẳng 
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Bài 42 ( Mạc Đĩnh Chi TPHCM 2015 ). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC với đường cao AH có phương trình 3x + 4 y +10 = 0 và đường phân giác trong BE có phương trình : 
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. Điểm M (0;2) thuộc đường thẳng AB và cách đỉnh C một khoảng bằng 2 . Tính diện tích tam giác ABC .

Bài 43. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trực tâm 
[image: image353.wmf](
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. Đường thẳng  AH có phương trình : 
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 . Gọi D, E lần lượt là chân đường cao kẻ từ B và C của tam giác ABC. Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết đường thẳng DE có phương trình  x – 2 = 0 và điểm D có tung độ dương.

Bài 44. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho tam giác ABC có phương trình đường thẳng chứa trung tuyến và phân giác trong đỉnh B lần lượt là 
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. Điểm M 2(; 1 ) nằm trên đường thẳng chứa cạnh AB, đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC có bán kính bằng 5. Biết đỉnh A có hoành độ dương, hãy xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC.

Bài 45 (Chuyên ĐHVinh L4 2013). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có 
[image: image357.wmf](
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 . Điểm M nằm trên đoạn thẳng BC sao cho MC = 2MB. Tìm tọa độ điểm C biết rằng MA = AC = 5 và đường thẳng BC có hệ số góc là một số nguyên.

Bài 46 (Chuyên ĐHVinh L4 2013). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho tam giác ABC cân tại A, có trực tâm 
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. Gọi D, E là chân đường cao kẻ từ B và C. Biết rằng điểm A thuộc đường thẳng 
[image: image359.wmf]:330

dxy

--=

 , điểm 
[image: image360.wmf](

)

2;3

F

-

  thuộc đường thẳng DE và HD = 2. Tìm tọa độ điểm A.

Bài 47 (Trần Phú L1 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác nhọn ABC. Đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ đỉnh A và đường thẳng BC lần lượt có phương trình là :
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 . Đường thẳng qua A vuông góc với đường thẳng BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là 
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 . Viết phương trình các đường thẳng AB, AC biết rằng hoành độ của điểm B không lớn hơn 3.

Bài 48. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có 
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ACAB

=

 , điểm 
[image: image364.wmf](

)

1;1

M

 là trung điểm của BC, N thuộc cạnh AC sao cho 
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 , điểm D thuộc BC sao cho AD đối xứng với AM qua tia phân giác trong góc 
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 . Xác định tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết C thuộc đường thẳng 
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dxy

+-=

 .

Bài 49. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ 
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 thuộc cạnh 
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Bài 50 (Hồng Quang L1 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có đường cao và đường trung tuyến kẻ từ đỉnh A lần lượt có phương trình là 
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. Đỉnh C nằm trên đường thẳng 
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 và có hoành độ dương. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC , biết đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ C đi qua điểm 
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Bài 51 (Huynh Chi Hao L1 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho tam giác ABC có tâm đường tròn ngoại tiếp là 
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 , đường cao và đường trung tuyến kẻ từ A tương ứng có phương trình : 
[image: image386.wmf]3450;20
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. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC .

Bài 52 (Huynh Chi Hao L2 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy , cho điểm 
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. Viết phương trình đường thẳng đi qua A và cắt hai trục tọa độ Ox, Oy tương ứng tại các điểm B, C sao cho điểm B có hoành độ dương, điểm C có tung độ dương và tam giác BOC có diện tích nhỏ nhất.

Bài 53 (Hàn Thuyên L2 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trung điểm của cạnh BC là 
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, đường thẳng chứa đường cao kẻ từ đỉnh B đi qua 
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 và đường thẳng chứa cạnh AC đi qua 
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. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết điểm đối xứng của A qua tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là 
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Bài 54 (Đông Sơn 2015). Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (T) có phương trình: 
[image: image392.wmf](
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. Các điểm K(1;1), H(2; 5) lần lượt là chân đường cao hạ từ A, B của tam giác ABC. Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC biết rằng đỉnh C có hoành độ dương.

Bài 55 (Gang Thép 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho đường tròn ( C) có phương trình: 
[image: image393.wmf]22
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 . Tam giác ABC vuông tại A có AC là tiếp tuyến của đường tròn ( C ) tại A, chân đường cao từ A của tam giác ABC là điểm H(2;0). Tìm tọa độ đỉnh B của tam giác biết B có tung độ dương và diện tích tam giác ABC là 
[image: image394.wmf]2
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Bài 56 (Hàn Thuyên L2 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC có trung điểm của cạnh BC là M(3;-1), đường thẳng chứa đường cao kẻ từ đỉnh B đi qua E(-1;-3) và đường thẳng chứa cạnh AC đi qua F(1;3). Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác ABC, biết điểm đối xứng của A qua tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC là D(4;-2).

Bài 57 (Nghi Sơn 2015). Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy, cho tam giác nhọn ABC. Đường thẳng chứa trung tuyến kẻ từ A và đường thẳng BC lần lượt có phương trình: 
[image: image395.wmf]3580
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, 
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. Đường thẳng qua A vuông góc với BC cắt đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC tại điểm thứ hai là D(4;-2) . Viết phương trình các đường thẳng AB,AC; biết rằng hoành độ của điểm B không lớn hơn 3.

Bài 58. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho đường thẳng 
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 và điểm 
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. Gọi M  là giao điểm của 
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 với trục hoành. Tìm hai điểm B, C sao cho M  là trung điểm AB và trung điểm N của đoạn AC nằm trên đường thẳng 
[image: image400.wmf]D

, đồng thời diện tích tam giác ABC bằng 4.

Bài 59 (TPHCM 2015). Trong mặt phẳng tọa độ 
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 lần lượt là trực tâm, tâm của đường tròn ngoại tiếp, chân đường cao vẽ từ A của tam giác ABC. Tìm tọa độ các điểm A, B, C.

Bài 60 (Bắc Yên Thành L1 2015). Trong mặt phẳng tọa độ 
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[image: image404.wmf]22

():24200

Cxyxy

+-+-=

 và đường thẳng 
[image: image405.wmf]:34200.
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 Chứng tỏ rằng đường thẳng 
[image: image406.wmf]D

 tiếp xúc với đường tròn (C). Tam giác ABC có đỉnh A thuộc (C), các đỉnh B và C cùng nằm trên đường thẳng 
[image: image407.wmf]D

 sao cho trung điểm cạnh AB thuộc (C). Tìm tọa độ các đỉnh 
[image: image408.wmf],,
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, biết rằng trực tâm H của tam giác ABC trùng với tâm của đường tròn (C) và điểm B có hoành độ dương.                                                                                                                             
II. Các bài toán liên quan tới tứ giác

A. Hình vuông

Bài 2. Cho hình vuông ABCD có M là trung điểm BC, điểm N thuộc cạnh AC sao cho 
[image: image409.wmf]1
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. Điểm D có  tọa độ (5; 1). Tìm tọa độ điểm B biết điểm M có tung độ dương.

Bài 3. Cho hình vuông ABCD có M là trung điểm của BC, điểm N thuộc cạnh AC sao cho 
[image: image411.wmf]4
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. Điểm D có tọa độ 
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)

5;1

. Tìm tọa độ điểm B biết M có tung độ dương.

Bài 4. [Đặng Thúc Hứa​_2014] Cho hình vuông ABCD, E là trung điểm của AD, 
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 là hình chiếu vuông góc của B lên CE và 
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 là trung điểm của đoạn BH. Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông biết điểm A có hoành độ âm.

Bài 5.  [Quốc học Huế​_2014] Cho hình vuông ABCD. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB, CD. Biết rằng 
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và đường thẳng BN có phương trình 
[image: image417.wmf]29340
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. Tìm tọa độ các điểm A,B  biết rằng điểm B có hoành độ âm.

Bài 6.  [Nghèn_2014] Trong hệ trục tọa độ Oxy cho hình vuông ABCD có hai điểm M, N lần lượt là trung điểm của AB và BC, biết CM cắt DN  tại điểm 
[image: image418.wmf]2211

;

55

I

æö

ç÷

èø

. Gọi H là trung điểm DI, biết đường thẳng AH cắt CD tại 
[image: image419.wmf]7
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. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD biết hoành độ của điểm A nhỏ hơn 4.

Gợi ý: cm P là trung điểm CD, cm tam giác AIP vuông tại I và AI = 2IP. Suy ra điểm A.

Bài 7. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD, đường tròn đường kính AM cắt cạnh BC tại hai điểm B, 
[image: image420.wmf](
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 và cắt đường chéo BD tại 
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, đỉnh C thuộc đường thẳng 
[image: image422.wmf]:270
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. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD, biết hoành độ đỉnh C nguyên và hoành độ đỉnh A bé hơn 2.

 Bài 8.  Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có phương trình đường chéo 
[image: image423.wmf]A:50
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. Trên tia đối của tia CB lấy điểm M và trên tia đối của tia DC lấy điểm N sao cho DN = BM. Đường thẳng song song với AN kẻ từ M và đường thẳng song song với AM kẻ từ N cắt nhau ở 
[image: image424.wmf](
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. Xác định tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD, biết điểm M nằm trên trục hoành.

Bài 9.  [Đa Phúc - HN_2015] Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho hình vuông ABCD. Điểm 
[image: image425.wmf]11
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 là trung điểm của cạnh AD. Đường thẳng EK có phương trình 
[image: image426.wmf]198180
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 với điểm E là trung điểm của cạnh AB, điểm K thuộc cạnh DC và 
[image: image427.wmf]D3
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. Tìm tọa độ điểm C của hình vuông ABCD biết điểm E có hoành độ nhỏ hơn 3.

Bài 10 ( SGD Cần Thơ 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD. Biết điểm A có tung độ dương, đường thẳng AB có phương trình 
[image: image428.wmf]34180
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 , điểm 
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  thuộc cạnh BC, đường thẳng AM cắt đường thẳng CD tại N thỏa mãn BM.DN = 25. Tìm tọa độ các đỉnh của hình vuông ABCD.

Bài 11. Trong mặt phẳng tọa độ 
[image: image430.wmf]Oxy

, cho hình vuông 
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 có 
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; đường thẳng MN, với M là trung điểm của cạnh BC và N là điểm nằm trên cạnh AD sao cho 
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. Tìm tọa độ các đỉnh B, C, D.

Bài 14. Trong mặt phẳng tọa độ 
[image: image436.wmf]Oxy

, cho hình vuông 
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 có đỉnh C thuộc đường thẳng 
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, đường thẳng BD đi qua điểm 
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)

1;1

M

 
[image: image440.wmf](

)

¹¹

,

MBMD
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Bài 15 ( Lục Ngạn 2016). Trên mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD. Gọi M là điểm thuộc cạnh BC. Đường tròn đường kính AM cắt BC tại B, cắt BD tại 
[image: image446.wmf](

)

6;2

N

. Tìm tọa độ các điểm A và C, biết 
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; đỉnh C thuộc đường thẳng  
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, hoành độ điểm C nguyên và điểm A có hoành độ bé hơn 2.

Bài 16 ( Trần Hưng Đạo 2016). Trên mặt phẳng Oxy, cho hình vuông ABCD có tọa độ điểm 
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 và điểm A thuộc đường thẳng 
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. Gọi E là điểm thuộc cạnh BC, F là giao điểm của hai đường thẳng AE và CD. 
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 là giao điểm của hai đường thẳng DE và BF. Tìm tọa độ các điểm B, D biết điểm 
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  thuộc đương thẳng AF.

Gợi ý : Viết pt đường thẳng CF, IF. Từ đó tìm được điểm B và tìm tiếp điểm A. Suy ra C.

Bài 17 (Đa Phúc 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho hình vuông ABCD. Điểm 
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 là trung điểm của cạnh AD. Đường thẳng EK có phương trình : 
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 , với điểm E là trung điểm của cạnh AB, điểm K thuộc cạnh DC và KD = 3KC. Tìm tọa độ điểm C của hình vuông ABCD biết điểm E có hoành độ nhỏ hơn 3.

Bài 18 (CVA An Giang 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có đỉnh C thuộc đường thẳng 
[image: image455.wmf]:260
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, điểm 
[image: image456.wmf](1;1)
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 thuộc cạnh BD biết rằng hình chiếu vuông góc của điểm M trên  cạnh AB và AD đều nằm trên đường thẳng 
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. Tìm tọa độ đỉnh 
[image: image458.wmf]C

.

Bài 19 (Chuyên Hưng Yên 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình vuông ABCD có 
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. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của cạnh AD và DC; K là giao điểm của BN với CM. Viết phương trình đường tròn ngoại tiếp tam giác BMK, biết BN có phương trình 
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xy

+-=

 và điểm B có hoành độ lớn hơn 2.

Bài 20. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho hình vuông 
[image: image461.wmf]ABCD
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 thuộc đoạn thẳng 
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 lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm 
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Bài 21. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ 
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, cho hình vuông 
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 nằm trên cạnh 
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 sao cho 
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. Xác định tọa độ điểm 
[image: image481.wmf]B

. 
B. Hình chữ nhật

Bài 1. Cho hình chữ nhật ABCD, AC, AD lần lượt có phương trình 
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 và 
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. Đường BD đi qua điểm 
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. Tìm tọa độ điểm A, B, C, D.
Bài 2. Cho hình chữ nhật ABCD, đỉnh B và C thuộc trục tung, đường thẳng AC có phương trình : 
[image: image485.wmf]34160
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. Tìm tọa độ điểm A, B, C, D biết bán kính đường tròn nội tiếp tam giác ACD bằng 1.

Bài 3. Cho ABCD là hình chữ nhật có diện tích bằng 6, đường thẳng BD có phương trình : 
[image: image486.wmf]211
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, điểm 
[image: image487.wmf](
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 thuộc cạnh AB, điểm 
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 thuộc cạnh BC. Viết phương trình các cạnh của hình chữ nhật biết điểm B và D có hoành độ lớn hơn 4.

Bài 4. [Hồng Quang​​_2014] Cho hình chữ nhật có đỉnh 
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)

3;3

C

-

.Gọi M là trung điểm cạnh BC, đường thẳng DM có phương trình là 
[image: image490.wmf]360

xy

--=

. Biết đỉnh A thuộc đường thẳng 
[image: image491.wmf]:20
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. Tìm tọa độ các đỉnh A và D biết hoành độ điểm D âm. 

Bài 5. [Bắc Ninh_2014] Cho hình chữ nhật ABCD có AD = 2AB. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của các cạnh AD, BC. Trên đường thẳng MN lấy điểm K sao cho N là trung điểm của đoạn thẳng MK. Tìm tọa độ các đỉnh A, B, C, D biết K(5;-1), phương trình đường thẳng chứa cạnh AC là :
[image: image492.wmf]230
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 và điểm A có hoành độ dương. 

Bài 6. Cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12, tâm I của hình chữ nhật là giao điểm của hai đường thẳng 
[image: image493.wmf]1
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 và 
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. Trung điểm M của AD là giao của d1 và Ox. Tìm tọa độ điểm A, B, C, D biết tung độ của điểm A dương.

Bài 7. [LTV​_2015] Cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 15. Đường thẳng AB có phương trình :
[image: image495.wmf]20
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. Trọng tâm của tam giác BCD là điểm 
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. Tìm tọa độ bốn đỉnh của hình chữ nhật biết điểm B có tung độ lớn hơn 3.

Bài 8. [Triệu Sơn 5 _2015] Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có điểm H(1;2) là hình chiếu vuông góc của A lên BD. Điểm 
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 là trung điểm của cạnh BC, phương trình đường trung tuyến kẻ từ A của 
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[image: image499.wmf]440

xy

+-=

. Viết phương trình cạnh BC.

Bài 9. [Chuyên ĐH Vinh_2015]  Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có 
[image: image500.wmf]·
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, K là giao điểm của hai đường thẳng AH và BD. Cho biết 
[image: image502.wmf](
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 và điểm B có hoành độ dương. Tìm tọa độ các điểm A, B, C, D.

Bài 10. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12, tâm I thuộc đường thẳng 
[image: image503.wmf]--=
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 và có hoành độ bằng 
[image: image504.wmf]9

2

 , trung điểm của một cạnh là giao điểm của d và trục Ox. Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật.
Bài 11 (Hàn Thuyên L1 2016). Trong mặt phẳng tọa độ cho hình chữ nhật ABCD có 
[image: image505.wmf]2
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  là điểm đối xứng của điểm B qua đường chéo AC . Tìm tọa độ các đỉnh của hình chữ nhật ABCD , biết phương trình đường thẳng CD là : 
[image: image507.wmf]100
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 và điểm C có tung độ âm.

Bài 12 (Ngô Gia Tự 2015). Trong mặt phẳng với hệ trục toạ độ Oxy cho hình chữ nhật ABCD có diện tích bằng 12, tâm I là giao điểm của đường thẳng : 
[image: image508.wmf]1
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 Trung điểm của một cạnh là giao điểm của 
[image: image510.wmf]1

d

  với trục Ox. Tìm toạ độ các đỉnh của hình chữ nhật.

C. Hình thoi

Bài 1. [Quốc học Huế_2014 ] Cho hình thoi ABCD có 
[image: image511.wmf]2
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. Đường thẳng AC có phương trình : 
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. Điểm A có tọa độ 
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. Điểm B thuộc đường thẳng d có phương trình 
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. Tìm tọa độ điểm B, C, D.

Bài 2. [Bắc Ninh​_2014] Cho hình thoi ABCD có 
[image: image515.wmf]·
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, đường tròn (C) có tâm I, bán kính là 2 tiếp xúc với tất cả các cạnh của hình thoi, tiếp xúc với AB, CD lần lượt tại M, N, đường thẳng MN có phương trình : 
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, đường thẳng chứa cạnh AD không vuông góc với trục tung và đi qua điểm 
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. Viết phương trình các đường thẳng chứa cạnh AB, AD.
Bài 3.Trong hệ tọa độ 
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 hai đỉnh 
[image: image522.wmf],
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 lần lượt thuộc các đường thẳng 
[image: image523.wmf]1

:80,

dxy

+-=


[image: image524.wmf]2
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. Tìm tọa độ các đỉnh của hình thoi biết rằng diện tích hình thoi bằng 75 và  đỉnh A có hoành độ âm.

Bài 4. Trong mặt phẳng với hệ toạ độ Oxy, cho hình thoi MNPQ có 
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, phương trình NQ là 
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.Tìm toạ độ các đỉnh còn lại của hình thoi, biết rằng NQ = 2MP và N có tung độ âm.

Bài 5. Trong mặt phẳng tọa độ 
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 cắt nhau tại 
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. Tìm tọa độ các đỉnh 
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; biết rằng các hình chiếu vuông góc của 
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 trên 
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 và trên 
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Bài 6 ( LQĐ Ka L2 2015 ). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hình thoi ABCD có AC = 2 BD và 
[image: image538.wmf](
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 là giao điểm hai đường chéo. Biết 
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  nằm trên đường thẳng AB, N(0;7) nằm trên đường thẳng CD. Tìm tọa độ điểm B biết B có hoành độ dương.
D. Hình thang

Bài 1. Cho hình thang ABCD, hai đáy AB và CD biết 
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, giao điểm I của hai đường chéo nằm trên đường thẳng 
[image: image541.wmf]:230
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. Xác định các đỉnh còn lại của hình thang ABCD để 
[image: image542.wmf]2
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, tam giác ABC có diện tích bằng 12, điểm I có hoành độ dương và điểm A có hoành độ âm.

Bài 2. [PKC 05​_2015] Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD có hai đáy AD, BC, đỉnh 
[image: image543.wmf]713
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 và 
[image: image544.wmf]4AD9
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. Giao điểm của hai đường chéo AC, BD là 
[image: image545.wmf](
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. Đỉnh B thuộc đường thẳng 
[image: image546.wmf]3210
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 và trung điểm M của đoạn BC thuộc đường thẳng 
[image: image547.wmf]20
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. Tìm tọa độ các đỉnh B, C, D của hình thang ABCD.

Bài 3.  [Nông Cống_2015] Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho đường tròn (C) tâm I, (C) đi qua điểm 
[image: image548.wmf](
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 và tiếp xúc với đường thẳng 
[image: image549.wmf]1
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 tại điểm B. (C) cắt 
[image: image550.wmf]2
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 tại C và D sao cho ABCD là hình thang có hai đáy là AD và BC, hai đường chéo AC, BD vuông góc với nhau. Tìm tọa độ các điểm B, C, D biết điểm I có hoành độ dương. 

Bài 4. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang cân ABCD,  
[image: image551.wmf](
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 nội tiếp đường tròn (T) có phương trình 
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 và đỉnh 
[image: image553.wmf](
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. Tìm tọa độ đỉnh D biết 
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 là chân đường phân giác trong góc A của tam giác ABC, và đỉnh B có hoành độ âm.
Bài 5. Cho hình thang cân ABCD biết AC vuông góc với BD, AD gấp 3 lần BC, đường thẳng BD có phương trình : 
[image: image555.wmf]260
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 và tam giác ABD có trực tâm 
[image: image556.wmf](
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. Tìm tọa độ điểm C và D.
Bài 6. Cho ABCD là hình thang cân với hai đáy là AD và BC, biết 
[image: image557.wmf]5
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 thuộc cạnh AB, điểm 
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 thuộc cạnh AD. AC nằm trên đường thẳng có phương trình 
[image: image560.wmf]330
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. Tìm tọa độ điểm A và B.

Bài 7. Cho hình thang cân ABCD có diện tích bằng 
[image: image561.wmf]45
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, đáy lớn CD có phương trình : 
[image: image562.wmf]330
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, BD và AC vuông góc tại I(2;3). Viết phương trình cạnh BC, biết điểm C có hoành độ dương.

Bài 8. [Hậu Lộc lần 2_2015] Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hình thang cân ABCD có hai đáy  là AD và BC, biết AB = BC, AD = 7. Đường chéo AC có phương trình 
[image: image563.wmf]330
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, điểm 
[image: image564.wmf](
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 thuộc đường thẳng AD. Viết phương trình đường thẳng CD biết đỉnh 
[image: image565.wmf](
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Bài 9. [Bắc Ninh​_2014] Cho ABCD là hình thang vuông tại A và B. Điểm M thuộc cạnh AB sao cho BM gấp hai lần AM. N là hình chiếu của M trên cạnh CD. Tìm tọa độ điểm B, C, D biết 
[image: image566.wmf]DMCM

^

, điểm B thuộc đường thẳng d có phương trình : 
[image: image567.wmf]20
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, điểm A có tọa độ 
[image: image568.wmf](
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Bài 10. Tứ giác ABCD có điểm 
[image: image570.wmf](
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. Tìm tọa độ điểm B và D.

Bài 11.  Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại C, D có 
[image: image571.wmf]==
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[image: image572.wmf](
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, đỉnh A nằm trên đường thẳng 
[image: image573.wmf]:320
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, phương trình đường thẳng DM: 
[image: image574.wmf]x20
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 với M là điểm thỏa mãn 
[image: image575.wmf]4.
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. Xác định tọa độ các điểm A, B, D.

Bài 12. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại A và D, biết  điểm 
[image: image576.wmf](
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,điểm  
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  thuộc đường thẳng AC ,
[image: image578.wmf]2
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 và  phương trình 
[image: image579.wmf]:20
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. Tìm tọa độ các điểm A, C, D.
Bài 13 (Thạch Thành 2016). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy , cho hình thang OABC (O là gốc tọa độ) có diện tích bằng 6, OA song song với BC , đỉnh 
[image: image580.wmf](
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, đỉnh B thuộc đường thẳng 
[image: image581.wmf]1
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 , đỉnh C thuộc đường thẳng 
[image: image582.wmf]2
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 . Tìm tọa độ các đỉnh B, C .
Bài 14 ( TQT 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại A và D,biết điểm 
[image: image583.wmf](
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 thuộc đường thẳng AC ,
[image: image585.wmf]2
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. Tìm tọa độ các điểm A, C, D.

Bài 15. Trong mặt phẳng tọa độ 
[image: image587.wmf]Oxy

, cho hình thang vuông 
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 nằm trên đường thẳng 
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 và có hoành độ là số nguyên, 
[image: image592.wmf]24
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; đường thẳng 
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, với 
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 là điểm nằm trên cạnh 
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 sao cho 
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, có phương trình 
[image: image597.wmf]3420
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. Tìm tọa độ của đỉnh 
[image: image598.wmf]C

.

Bài 16. Trong mặt phẳng Oxy cho hình thang ABCD có đáy lớn CD = 3AB, C(–3; –3), trung điểm của AD là M(3; 1). Tìm tọa độ đỉnh B biết SBCD = 18, AB = 
[image: image599.wmf]10

 và đỉnh D có hoành độ nguyên dương.

Bài 17 ( Hùng Vương 2015 ). Trong mặt phẳng Oxy cho hình thang  ABCD vuông tại A và D có 
[image: image600.wmf]22
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 . Gọi E(2;4) là điểm thuộc đoạn  AB sao cho AB = 3AE. Điểm F thuộc  BC sao cho tam giác DEF cân tại E .Phương trình EF là: 
[image: image601.wmf]280
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 . Tìm tọa độ các đỉnh của hình thang biết D thuộc đường thẳng 
[image: image602.wmf]:0
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  và điểm A có hoành độ nguyên thuộc đường thẳng 
[image: image603.wmf]':380
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. 

Bài 18 (Hậu Lộc L2 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho hình thang cân ABCD có hai đáy là AD và BC ; biết 
[image: image604.wmf],7
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. Đường chéo AC có phương trình : 
[image: image605.wmf]330
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; điểm M(−2; −5) thuộc đường thẳng  AD. Viết phương trình đường thẳng CD biết rằng đỉnh B(1; 1).
Bài 19 (Hàn Thuyên L1 2015). Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại C, D có BC = 2AD = 2DC , đỉnh C(3;-3) , đỉnh A nằm trên đường thẳng d : 
[image: image606.wmf]320
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 , phương trình đường thẳng DM : x - y - 2 = 0 với M là điểm thỏa mãn 
[image: image607.wmf]4
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 . Xác định tọa độ các điểm A, D, B.

Bài 20 (Trần Nguyên Hãn 2015). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình thang ABCD vuông tại A và D, biết  điểm 
[image: image608.wmf](

)

8;4

B

,điểm  
[image: image609.wmf]826

;

1313

M

æö

ç÷

èø

  thuộc đường thẳng AC ,
[image: image610.wmf]2
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 và  phương trình 
[image: image611.wmf]:20
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. Tìm tọa độ các điểm A, C, D.

E. Hình bình hành

Bài 1. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho ABCD là hình bình hành. 
[image: image612.wmf](
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 là trung điểm của AB, 
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 là hình chiếu vuông góc của B trên AD, điểm 
[image: image614.wmf]4
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 là trọng tâm của tam giác BCD. Tìm tọa độ điểm B và D.

Bài 2.  Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD có diện tích bằng 4. Biết tọa độ các đỉnh 
[image: image615.wmf](
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 và giao điểm I của hai đường chéo AC và BD nằm trên đường thẳng 
[image: image616.wmf]: 0
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. Tìm tọa độ các đỉnh C và D.

ĐS : 
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Bài 3. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD có tâm 
[image: image619.wmf](
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 và đường phân giác trong góc 
[image: image620.wmf]·
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 có phương trình : 
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, biết tam giác ACD có trọng tâm 
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. Tìm tọa độ các đỉnh của hình bình hành ABCD.

ĐS : 
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Bài 4. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD có diện tích bằng 16. Biết tam giác ABC cân tại A, 
[image: image624.wmf]4
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 là hình chiếu của điểm B xuống cạnh AC. Tìm tọa độ các đỉnh của hình bình hành ABCD, biết B thuộc đường thẳng 
[image: image626.wmf]:30
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, và điểm B, C có hoành độ là số nguyên.
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Bài 5. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD. Điểm 
[image: image628.wmf](
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 là hình chiếu vuông góc của B xuống cạnh AD và 
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 là trọng tâm tam giác BCD. Tìm tọa độ các đỉnh B và D .
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Bài 6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, cho hình bình hành ABCD, có 
[image: image632.wmf](
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 đường chéo BD có phương trình 
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. Điểm M nằm trên đường thẳng AD sao cho 
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, đường thẳng MC có phương trình : 
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. Tìm tọa độ các đỉnh của hình bình hành ABCD.
Bài 7. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ 
[image: image636.wmf]Oxy

, cho đường tròn 
[image: image637.wmf](
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 và đường thẳng 
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. Từ điểm 
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 thuộc 
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 kẻ hai đường thẳng lần lượt tiếp xúc với 
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. Tìm tọa độ điểm 
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 biết rằng diện tích tam giác 
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 bằng 
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Bài 8 ( LQĐ Ka 2015 ). Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho đường tròn  (C) có phương trình:  
[image: image647.wmf]22
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. Đường tròn (C) cắt trục tung tại A và B. Viết phương trình đường tròn (C’) đi qua hai điểm  A, B và (C’) cắt trục hoành tại M, N mà đoạn MN có độ dài bằng 6.

Bài 9. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn (S), có A và C đối xứng qua BD. Phương trình AB: y – 2 = 0; phương trình BD: 
[image: image648.wmf]-+=
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xy

. Viết phương trình đường tròn (S) biết diện tích tứ giác ABCD bằng 
[image: image649.wmf]43

và xA > 0, yA < yD.  

	Bùi Văn Toan – THPT Chuyên Lê Hồng Phong


	Bùi Văn Toan – THPT Chuyên Lê Hồng Phong



_1520716263.unknown

_1520802380.unknown

_1520807520.unknown

_1520812116.unknown

_1520813317.unknown

_1520813779.unknown

_1520861273.unknown

_1520861368.unknown

_1520861387.unknown

_1520861527.unknown

_1520861913.unknown

_1520861483.unknown

_1520861377.unknown

_1520861342.unknown

_1520861350.unknown

_1520861333.unknown

_1520860907.unknown

_1520861211.unknown

_1520861263.unknown

_1520860964.unknown

_1520861196.unknown

_1520860772.unknown

_1520860895.unknown

_1520860739.unknown

_1520813519.unknown

_1520813620.unknown

_1520813673.unknown

_1520813542.unknown

_1520813577.unknown

_1520813531.unknown

_1520813353.unknown

_1520813365.unknown

_1520813377.unknown

_1520813342.unknown

_1520813330.unknown

_1520812875.unknown

_1520813056.unknown

_1520813119.unknown

_1520813224.unknown

_1520813236.unknown

_1520813144.unknown

_1520813111.unknown

_1520812970.unknown

_1520812981.unknown

_1520812945.unknown

_1520812587.unknown

_1520812748.unknown

_1520812847.unknown

_1520812713.unknown

_1520812378.unknown

_1520812533.unknown

_1520812127.unknown

_1520808865.unknown

_1520810607.unknown

_1520811801.unknown

_1520811828.unknown

_1520811838.unknown

_1520812101.unknown

_1520811813.unknown

_1520811005.unknown

_1520811665.unknown

_1520811725.unknown

_1520811055.unknown

_1520811210.unknown

_1520810793.unknown

_1520810956.unknown

_1520810659.unknown

_1520809563.unknown

_1520810470.unknown

_1520810548.unknown

_1520809703.unknown

_1520809454.unknown

_1520809490.unknown

_1520809181.unknown

_1520808403.unknown

_1520808691.unknown

_1520808781.unknown

_1520808503.unknown

_1520808199.unknown

_1520808303.unknown

_1520807657.unknown

_1520805521.unknown

_1520805764.unknown

_1520806447.unknown

_1520807306.unknown

_1520807365.unknown

_1520806536.unknown

_1520805850.unknown

_1520805901.unknown

_1520805954.unknown

_1520806370.unknown

_1520805928.unknown

_1520805878.unknown

_1520805785.unknown

_1520805797.unknown

_1520805774.unknown

_1520805702.unknown

_1520805738.unknown

_1520805751.unknown

_1520805720.unknown

_1520805574.unknown

_1520805630.unknown

_1520805540.unknown

_1520805219.unknown

_1520805350.unknown

_1520805391.unknown

_1520805434.unknown

_1520805380.unknown

_1520805300.unknown

_1520805310.unknown

_1520805229.unknown

_1520803267.unknown

_1520803399.unknown

_1520805032.unknown

_1520803362.unknown

_1520803378.unknown

_1520803101.unknown

_1520803187.unknown

_1520803072.unknown

_1520749587.unknown

_1520750279.unknown

_1520799160.unknown

_1520799883.unknown

_1520802233.unknown

_1520802293.unknown

_1520802364.unknown

_1520802283.unknown

_1520799901.unknown

_1520802193.unknown

_1520799892.unknown

_1520799845.unknown

_1520799864.unknown

_1520799874.unknown

_1520799855.unknown

_1520799183.unknown

_1520799760.unknown

_1520799172.unknown

_1520750483.unknown

_1520799114.unknown

_1520799135.unknown

_1520799147.unknown

_1520799123.unknown

_1520750737.unknown

_1520798694.unknown

_1520799098.unknown

_1520750738.unknown

_1520750735.unknown

_1520750736.unknown

_1520750504.unknown

_1520750734.unknown

_1520750325.unknown

_1520750409.unknown

_1520750435.unknown

_1520750387.unknown

_1520750347.unknown

_1520750300.unknown

_1520750311.unknown

_1520750290.unknown

_1520749830.unknown

_1520750000.unknown

_1520750137.unknown

_1520750233.unknown

_1520750246.unknown

_1520750223.unknown

_1520750115.unknown

_1520750127.unknown

_1520750102.unknown

_1520749880.unknown

_1520749900.unknown

_1520749970.unknown

_1520749890.unknown

_1520749850.unknown

_1520749872.unknown

_1520749840.unknown

_1520749721.unknown

_1520749767.unknown

_1520749787.unknown

_1520749805.unknown

_1520749777.unknown

_1520749743.unknown

_1520749756.unknown

_1520749733.unknown

_1520749675.unknown

_1520749702.unknown

_1520749711.unknown

_1520749684.unknown

_1520749630.unknown

_1520749638.unknown

_1520749596.unknown

_1520716650.unknown

_1520749248.unknown

_1520749363.unknown

_1520749556.unknown

_1520749565.unknown

_1520749533.unknown

_1520749543.unknown

_1520749372.unknown

_1520749329.unknown

_1520749353.unknown

_1520749269.unknown

_1520716717.unknown

_1520716775.unknown

_1520716786.unknown

_1520716754.unknown

_1520716697.unknown

_1520716707.unknown

_1520716669.unknown

_1520716527.unknown

_1520716588.unknown

_1520716626.unknown

_1520716635.unknown

_1520716612.unknown

_1520716564.unknown

_1520716574.unknown

_1520716538.unknown

_1520716431.unknown

_1520716459.unknown

_1520716514.unknown

_1520716443.unknown

_1520716291.unknown

_1520716393.unknown

_1520716280.unknown

_1489117448.unknown

_1520713984.unknown

_1520714997.unknown

_1520716021.unknown

_1520716107.unknown

_1520716170.unknown

_1520716216.unknown

_1520716152.unknown

_1520716046.unknown

_1520716058.unknown

_1520716038.unknown

_1520715926.unknown

_1520715965.unknown

_1520715980.unknown

_1520715951.unknown

_1520715109.unknown

_1520715897.unknown

_1520715011.unknown

_1520715108.unknown

_1520714303.unknown

_1520714770.unknown

_1520714920.unknown

_1520714986.unknown

_1520714953.unknown

_1520714906.unknown

_1520714379.unknown

_1520714643.unknown

_1520714366.unknown

_1520714322.unknown

_1520714161.unknown

_1520714245.unknown

_1520714291.unknown

_1520714219.unknown

_1520714080.unknown

_1520714135.unknown

_1520714056.unknown

_1520713996.unknown

_1520712612.unknown

_1520713149.unknown

_1520713549.unknown

_1520713768.unknown

_1520713858.unknown

_1520713973.unknown

_1520713815.unknown

_1520713630.unknown

_1520713659.unknown

_1520713728.unknown

_1520713640.unknown

_1520713581.unknown

_1520713606.unknown

_1520713562.unknown

_1520713371.unknown

_1520713490.unknown

_1520713509.unknown

_1520713521.unknown

_1520713466.unknown

_1520713381.unknown

_1520713279.unknown

_1520713341.unknown

_1520713303.unknown

_1520713160.unknown

_1520713178.unknown

_1520712820.unknown

_1520712950.unknown

_1520713062.unknown

_1520713115.unknown

_1520712974.unknown

_1520712988.unknown

_1520712962.unknown

_1520712887.unknown

_1520712916.unknown

_1520712869.unknown

_1520712855.unknown

_1520712773.unknown

_1520712793.unknown

_1520712803.unknown

_1520712782.unknown

_1520712696.unknown

_1520712715.unknown

_1520712628.unknown

_1520712640.unknown

_1511680044.unknown

_1520711832.unknown

_1520712309.unknown

_1520712419.unknown

_1520712516.unknown

_1520712535.unknown

_1520712560.unknown

_1520712525.unknown

_1520712443.unknown

_1520712507.unknown

_1520712428.unknown

_1520712346.unknown

_1520712369.unknown

_1520712327.unknown

_1520712113.unknown

_1520712231.unknown

_1520712259.unknown

_1520712275.unknown

_1520712245.unknown

_1520712155.unknown

_1520712186.unknown

_1520712129.unknown

_1520711989.unknown

_1520712026.unknown

_1520712035.unknown

_1520712005.unknown

_1520711879.unknown

_1520711912.unknown

_1520711932.unknown

_1520711899.unknown

_1520711864.unknown

_1513252327.unknown

_1520711550.unknown

_1520711640.unknown

_1520711758.unknown

_1520711776.unknown

_1520711794.unknown

_1520711727.unknown

_1520711743.unknown

_1520711653.unknown

_1520711576.unknown

_1520711597.unknown

_1520711561.unknown

_1520711409.unknown

_1520711484.unknown

_1520711505.unknown

_1520711530.unknown

_1520711495.unknown

_1520711442.unknown

_1520711464.unknown

_1520711418.unknown

_1520711087.unknown

_1520711316.unknown

_1520711382.unknown

_1520711347.unknown

_1520711127.unknown

_1514567401.unknown

_1520711006.unknown

_1520711047.unknown

_1520711073.unknown

_1520711031.unknown

_1517299741.unknown

_1514450528.unknown

_1514450556.unknown

_1513252357.unknown

_1511682575.unknown

_1511684346.unknown

_1512985586.unknown

_1512985638.unknown

_1513072367.unknown

_1513010725.unknown

_1512985607.unknown

_1511685531.unknown

_1511685532.unknown

_1511685526.unknown

_1511682676.unknown

_1511684345.unknown

_1511682633.unknown

_1511680207.unknown

_1511680254.unknown

_1511680177.unknown

_1511463018.unknown

_1511677231.unknown

_1511678337.unknown

_1511679800.unknown

_1511679820.unknown

_1511678380.unknown

_1511678868.unknown

_1511678284.unknown

_1511677132.unknown

_1511677175.unknown

_1511676638.unknown

_1511676689.unknown

_1511676832.unknown

_1511676653.unknown

_1511676578.unknown

_1491547627.unknown

_1495515323.unknown

_1511461700.unknown

_1511462169.unknown

_1511462942.unknown

_1511462051.unknown

_1511461750.unknown

_1511460119.unknown

_1511460240.unknown

_1511461447.unknown

_1511460159.unknown

_1511459599.unknown

_1511459637.unknown

_1511459686.unknown

_1495529775.unknown

_1494857776.unknown

_1495515256.unknown

_1491547629.unknown

_1491547630.unknown

_1491547628.unknown

_1491547623.unknown

_1491547625.unknown

_1491547626.unknown

_1491547624.unknown

_1491547621.unknown

_1491547622.unknown

_1491199578.unknown

_1491202969.unknown

_1489117496.unknown

_1488391796.unknown

_1488394402.unknown

_1488422863.unknown

_1488650841.unknown

_1488829566.unknown

_1488651260.unknown

_1488653286.unknown

_1488653743.unknown

_1488653941.unknown

_1488653968.unknown

_1488653769.unknown

_1488653303.unknown

_1488651396.unknown

_1488650997.unknown

_1488651232.unknown

_1488650981.unknown

_1488650333.unknown

_1488650691.unknown

_1488650732.unknown

_1488650671.unknown

_1488453793.unknown

_1488650110.unknown

_1488650145.unknown

_1488650080.unknown

_1488564801.unknown

_1488453776.unknown

_1488453785.unknown

_1488451696.unknown

_1488394964.unknown

_1488395273.unknown

_1488422774.unknown

_1488395164.unknown

_1488394486.unknown

_1488394537.unknown

_1488394462.unknown

_1488393541.unknown

_1488393894.unknown

_1488393949.unknown

_1488394104.unknown

_1488393923.unknown

_1488393686.unknown

_1488393869.unknown

_1488393586.unknown

_1488392306.unknown

_1488392819.unknown

_1488393489.unknown

_1488392737.unknown

_1488392231.unknown

_1488392261.unknown

_1488391950.unknown

_1486583902.unknown

_1488340492.unknown

_1488375125.unknown

_1488375853.unknown

_1488391058.unknown

_1488391550.unknown

_1488391748.unknown

_1488391076.unknown

_1488391022.unknown

_1488375700.unknown

_1488375805.unknown

_1488375577.unknown

_1488373931.unknown

_1488374994.unknown

_1488375060.unknown

_1488373970.unknown

_1488374531.unknown

_1488373876.unknown

_1488373914.unknown

_1488340541.unknown

_1486614605.unknown

_1486626718.unknown

_1488337557.unknown

_1488337724.unknown

_1488338321.unknown

_1488339572.unknown

_1488337592.unknown

_1488279515.unknown

_1488337098.unknown

_1488337419.unknown

_1488336994.unknown

_1488276938.unknown

_1488277180.unknown

_1488279504.unknown

_1488277094.unknown

_1488276801.unknown

_1486626604.unknown

_1486626647.unknown

_1486626677.unknown

_1486626615.unknown

_1486616121.unknown

_1486616203.unknown

_1486616279.unknown

_1486626588.unknown

_1486616331.unknown

_1486616278.unknown

_1486616174.unknown

_1486616186.unknown

_1486616147.unknown

_1486616059.unknown

_1486616105.unknown

_1486616053.unknown

_1486614410.unknown

_1486614475.unknown

_1486614528.unknown

_1486614536.unknown

_1486614515.unknown

_1486614432.unknown

_1486614446.unknown

_1486614418.unknown

_1486585261.unknown

_1486613109.unknown

_1486614393.unknown

_1486613107.unknown

_1486613108.unknown

_1486613030.unknown

_1486584012.unknown

_1486585126.unknown

_1486583945.unknown

_1486584011.unknown

_1483035758.unknown

_1485860972.unknown

_1486446126.unknown

_1486579401.unknown

_1486580608.unknown

_1486583867.unknown

_1486580488.unknown

_1486579358.unknown

_1486446201.unknown

_1486518972.unknown

_1486446200.unknown

_1486446199.unknown

_1486446061.unknown

_1486446108.unknown

_1486446120.unknown

_1486446070.unknown

_1486445939.unknown

_1486446007.unknown

_1485861051.unknown

_1485860184.unknown

_1485860657.unknown

_1485860829.unknown

_1485860418.unknown

_1483035868.unknown

_1484291814.unknown

_1485859969.unknown

_1484291920.unknown

_1483035894.unknown

_1483035838.unknown

_1483035851.unknown

_1483035772.unknown

_1483035803.unknown

_1482348036.unknown

_1482348090.unknown

_1482348119.unknown

_1482348150.unknown

_1482904234.unknown

_1483035745.unknown

_1482348181.unknown

_1482348128.unknown

_1482348109.unknown

_1482348064.unknown

_1482348080.unknown

_1482348044.unknown

_1402907765.unknown

_1464720248.unknown

_1478631342.unknown

_1482346200.unknown

_1464724056.unknown

_1416869476.unknown

_1464720239.unknown

_1464720245.unknown

_1423330512.unknown

_1413115309.unknown

_1234567907.unknown

_1234567909.unknown

_1337063730.unknown

_1234567908.unknown

_1134423535.unknown

_1234567906.unknown

_1134421855.unknown

